
Cvi£enie 5

Evolventa (tieº involuta) regulárnej krivky P (t) so za£iatkom v bode
P (t0) je krivka s parametrickým vyjadrením

P •(t) = P (t)− l(t0, t)t(t)

kde l(t0, t) je d¨ºka úseku krivky P (u), t0 ≤ u ≤ t.
Ak krivka má singulárne body, je moºné ju rozdeli´ na úseky bez sin-

gulárnych bodov.

1. Nájdite evolventu kruºnice P (t) = (a cos t, a sin t) so za£iatkom v bode
P (0).

2. Nájdite evolventu re´azovky P (t) = (t, cosh t) so za£iatkom v bode
P (0). (traktrix).

3. Nájdite evolventu skrutkovice P (t) = (a cos t, a sin t, bt) (=evolventa
kruºnice).

4∗ Nájdite evolventu cykloidy P (t) = (t − sin t, cos t − 1) (posunutá cyk-
loida).

Evoluta regulárnej krivky P (t) bez in�exných bodov je krivka s paramet-
rickým vyjadrením

P•(t) = P (t) +
n(t)

k(t)

t.j. je to krivka pozostávajúca zo v²etkých stredov krivostí krivky P (t).

1. Nájdite evolutu kruºnice P (t) = (a cos t, a sin t) so za£iatkom v bode
P (0). (bod (0, 0))

2. Nájdite evolutu paraboly P (t) = (at2, 2at), a > 0. (a�nne trasfor-
mované semikubická parabola (2a+ 3at2,−2at3).)

3. Nájdite evolutu elipsy P (t) = (a cos t, b sin t).
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4∗ Nájdite evolutu grafu funkcie y = f(x).
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